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Sunto.

Si dimostra la identitd birazionale di tutti i piani tripli aventi
una mpdesima curva di diramagione,

§ 1. — La presente Nota & dedicate alla dimostrazione della
identitd birazionale di tutti i pisni tripli aventi una medesima
curva di diramazione,

Come & noto (!) ¢ stata dimostrata la unieitd birazionale del
pisno triplo diramato da una data curva 9, quando esso possa pen-
sarsi ottennto proiettando su di un piano una snperficie algebrica &
‘di ordine N da un suo punto O maultiplo. secondo N —3 nel caso
in ouvi la ® possa ridursi, con una trasformsazione di de Jonquidres
di centro O, a posseders come sole singolaritd una curva tripla non
passante per O nd avente corda per O.

Invero ogni piano triplo di questa classe, che pud considerarsi
abbastanza ampia, scelto il panto O nel punto Zx, improprio del-
Pagge delle z, ammette un modello proiettivo del tipo

(1) a2z’ 302+ 3e2+4+d=0

in eni i polinomii (in @, y) a, b, 0, 4, hanno i gradi formanti una
progresgions aritmetica e sono per il resto del tutto generiei, cosicchd
la ourva di diramazione ¢ & rappresentabile per intero (ciod senza
I’aggiunta di parti essenzialmente non diramanti) uguagliaudo a
zero i1 diseriminante della (1) nella forma

(2) p=1a'd +4a6®—6abed — 35+ 4b°d =0

In queste ipotesi la dimostrazione della npicitd birazionale &
state ottenuts facendo appello al fatto che le curve (2) costituiscono
un unico sistema continuo e pertanto, con variagjone continua dei

(") O. Cuisint @ C. F. MaNARA, Sulla caralterizsazione delle curve di
diramasione dei piani (ripli, « Anmali di Matemn», (1V), T. XXVI (1947).
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polinomii a b 0 d, ognuna di esse pud ridursi ad una forma limite
costituita da mna oarva doppia spezzata 5*¢* = 0 in modo che le .
cuspidi si portino a terne nelle intersezioni delle carve d =0, ¢ =0.

La conclusione segue allora in base ad un noto risnltato di O.
OHISINI (%), ‘

Ma & noto che non tutti i piani tripli appartengono alla classe
ora considerata. Il pidt semplice esempio di piano triplo non appar-
tenente ad essa si ha considerando quello, diramato da una sestica
con nove cuspidi, che 8i ottiene proiettando uua superficie del IV
ordine dotata di due rette doppie sghembe, da un suno punto.

Ora il ragionamento Bopra esposto appare molto difficilmente
estendibile sl caso generale di piano triplo, il quale pud sempre
ritenersi rappresentato ancora da una eqnazione del tipo (1)°in cui
perd i polinomii # b ¢ d non sono pit generici ma sono legati tra
loro in modo che la curva di diramazione non & pil rappresentata
nella forma (2) ma soddisfa alla relazione pill generale

3) Mo—=a'd*+4ac® —6abod —3b0* +4b°d

dove la curva 4 =0 & non diramante per la fanzione z(z,y) defl-
nita implicitamente dalla (1).

Abbiamo pertanto affrontato la questione qui di nnovo per
altra via, in modo da giungere allo scopo senza sottoporre a varia-
zioni la ocurva di diramazione ¢ assegnata. Per non .complicare
ulteriormente la ricerca ls curva & atata supposta irriducibile e
goenerica; tuttavia & ehiaro che i risnltati conseguiti si estendono
senzlaltro per continuitd ai relativi casi limiti,

Vale la pena di rilevare esplicitamente che i risultati qui con-
seguiti porgono una conferms indiretta dei teoremi eitati di 0. CHI-
SBINT (®) relativi alla anicitd birazionale delle funzioni algebriche
di due (o pid) variabili aventi una data varieta di diramazione.

Rioordiamo inoltre che altrove (3) abbiamo messo in rilievo
quanta parte possa avere la unicita birazionale di un piane triplo

(®) O. Caisini, Sulla identitd birazionale di due funzioni algebriche
di due variabili possedenti una medesima curva di diramazione, «Rend.
Ist. Lomb.», Vol. 77, (1944).

.0. CuisinNg, Sulla identitd birazionale di due funsioni algebriche di
pin variabili dotale di una medesima varietd di diramasione, «Rend.
Ist. Lomb. », Vol. 80, (1947).

(®) C. F. MaNARa, Sulla caraiterizzaszione delle ipersuperfleie di dira-
maszione degli S, tripli, « Rend. Ist. Lomb.», Vol. 82, (1949).
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diramato da upa dats curva nella risoluzione del problema di esi-
stenza di una funzione algebrica a tre valori di = (> 2) variabili.
Rimane guindi giustificata la speranza che quanto & qui dimostrato
possa validamente contribnire a risolvere la questione della carat-
terizzazione delle varietd di diramazione degli 8, tripli generali.

§ II. — Sia danque data nel piano z, y la curva irriduecibile ¢
che 8ia di diramazione per nna funzione algebrica a tre valori delle
dae variabili indipendenti z, y- ovvero, come diremo brevemente,’
per un piano triplo ragpresentato sul piano wx, y. Indicheremo con
m Vordine di ¢ (che risulta essere essenzialmente pari) ed il nu-
mero delle sue cuspidi con k.

In tutta la presente trattazione supporremo che p sia generiea
nel sistema continuo di carve di diramazione aventi tutte lo stesso
suo ordine e le stesse singolarita. Come & noto cid significa in par-
_ticolare che @ non abbia altre singolaritd all’infuori delle cuspidi,
e che queste siano essenziali ad esss, come eurva di diramazione,
ciod siano traccie, sul piano z,y, di rette per Zo aventi con la
superﬂcie F (fuori di Zo) un contatto tripunto in un suo panto
semplice.

L' importanza dx quest’ultima conseguenza dell'’ipotesi posta
appare chiara a chi consideri che, in caso contrario, i risultati che
abbiamo in vista non sarebbero pid eonsegnibili, come lo dimostra
il noto esempio elementare fornito dal easo in cai la oarva sia la
gin ricordata sestica con nove éuspidi; questa & di diramazione appunto
per il piano triplo sopra descritto ed anche per quetlo che si ottiene
proieftando da vn punto esterno una superﬂeie cubica dotata di
tre punti biplauu.riii quali perd, in questo secondo caso, danno
origine a tre cuspidi che non gono essenziali alla ¢ (intesa ecome
curva di diramazione) nal senso sopra precisato,

Una prima conseguenza di questa ipotesi & che una superﬂme ®
che, proiettata da Z. sul piano xz, y da origiue ad un piano triplo
diramato da ¢, non pud ammettere singolariti isolate (fuori di Ze )
che verrebbero proiettate in singolarita accidentali di ¢, nd carve
doppie a carattere euspidale nd curve luogo di puanti di contatto
di tangenti, passanti per Z., pit che bipunte, che darebbero ori-
gine a parti doppie diramanti di ¢.

Quindi F ammetterd soltanto un3certo numero di curve doppie
o multiple {proprie o infinitamente vicine a Z, ) sprovviste di
punti che facciano diminuire il genere della sezione piahd passante
per essi rispetto a quella generica.
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Pertanto potremo supporre ancora il nostro piane triplo rap-
preseutato da un modello proiettivo '

4) a2+ 302243024+ d=0

che diremo brevemente «imodello proiettivo generale» in eumi la
curva o == 0 gia in posizione del tutto generica rispetto alla curva ¢,
ed 1 particolare non passi per le euspidi di ¢ e non posseggs Bin-
golaritd mei punti in cui la incontra.

Come & noto (*) & possibile ecostruire due polinomii p e ¢ primi
tra loro, i cui ordini possono essere indicati con 2v e 3v rispetti-
vamente (Gon v intero) in modo che snssists la relazione

(3) ap=4p*+ ¢
‘Tali polinomii p e ¢ sono deflniti dalle relazioni
Sip=ao0— 0 ,
fiq=a*d—3abo 420

dove f = 0 rappresenta una curve non diramante per il nostro piano
triplo. ’ )

Inoltre per le curve a =0, p =0 e g = 0 si verificano le seguenti
circostanze: :

l)le p=0 e ¢—=0 sono aggiunte alla p; in particolare in
ogni cuspide di ¢ la ¢—0 & tangente alla relativa tangente cu-
spidale;

2) la p =0 & tangente alla ¢ ovunque.la incontra fuori delle
cuspidi in un gruppo di punti, che indicheremo con 7'; in ogauno
di essi la curva ¢=0 ha un nodo, con una tangente nodale tan-
gente alla ¢ (ed alla p =0);

3) in ognuno dei punti 7 passa pure la a =0 che & ivi tan-
gente alla ¢ (ed alia p —=0).

Dalia relagione (6) si ricava pure che, detto R un gruppo di
punti allineati di ¢, ¢ K il gruppo delle sue euspidi, si ha

T+ K=vR

Infatti dalla (5) stessa 8i ha che la funzione w* — p non dirama
- sulla curva p e pertanto, in base a noti risultati (5), il grappo dei

(*)' G. PompiLy, Sulla rappreseniazione algebrica dei piani iripli,
«Rend. Sem. Mat,», Roma, (1939). '

(5) O. Cuigixi, Sulle superficie di Riemann multiple prive di punti
di diramazione, «Rend. Lincei», (1915).
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" punti in cui la p =0 interseca la ¢ stessa & equivalente a quelli

gecati su ¢ dalle carve aventi ordine meta di gnello di p — 0.

La relazione (5) porta a considerare il modello proiettivo

22 +3pz+g=0

che diremo, con G. PomPILY (), modello proiettivo principale per
un piano triple diramato da ¢, modello che, come & ovvio, & bira-
zionalmente identico a quello generale dato dalla (4).

Viceversa, dato un modello principale, & possibile costruire
infiniti modelili generali ‘del tipo (4), tutti birazionalmente equiva-
lenti tra loro.

Ora & poto che sussiste per la ¢ la relazione

(6 Pe=¥"—dpyp
in cui i polinomii ¥ e p’ sono definiti dalle
(f*t¥=ad—bo
SEp =bd — o
Appare dalla (6).che la ¢ pud essere considerata come curva di
diramazione del piano doppio
() puw 4+ VYu4+p =0
risolvente quadratico de! piano triplo (4). Appare anche che le
curve p' =0 e ¥ — 0 sono aggiunte alla p ed inoltre la p'=10 @
tangente alia ¢ ovunqnme la incoutra. Il gruppo d’ivcentro, fuori
delle cuspidi, sard da noi indicato con 7". D’altrn parte ¥ — 0 seca
su ¢, fuori delle cuspidi, il gruppo 7 4 T
B ora facile provare la validitd della seguente
OssERVAZIONE 1.* — R possibile costrnire nn modello proiettivo
di piano triplo, birazionalimente equivalente a quello assegnato,
rappresentato dalia (4), tale che in relazione ad esso le eurve p' — 0
e ¥ = 0 abbiano un ordine superiore ad an namero comunque alto.
Si assnma infatti la trasformazione birazionale
2=2,+0

dove il polinomio in x, y o, ¢ quindi il suo grado che indicheremo
con r, & arbitrario. Qnesta operata sul piano triplo (4) induce di
conseguenza la trasformazione <

u=u,+a

sul piano doppio (7) rissivente.

(® Cfr. G. PompILy, loc. cit. in (%),
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Effettuata la trasformazione si ha nn nuovo modello
a,2,° +8b,22+3¢c,2,+d,=0 |
in cni
' ‘éo W
by=b+ac
6,=0+2bc+ac
dy=d+30043bc* +ad’

8)

Ed il corrispondente piano doppio

\
Dot + Yoy + 9, =0
ammette i coefficienti

Po=Dr
9) Yo=YV +2pa
P =p + ‘Fc—{_-_pcr’

Da gueste relazioni, ed in particolare dall’ultima delle (9) si
dednce che Ia curva p,’ = 0 ha 'ordine 2v 4 27 ed & irridmeibile,
quando il polinomio o sia generico. Infatti detta y — 0 una sua
eventuale parte, essa dovrebbe essere comune alle eurve p =0,
¥=0e p'=0; e 0id 8i esclade perchd porterebbe di conseguenza
che p e ¢ non sono primi tra loro, avendosi facilmente

fg=a¥ —2bp .

Analogamente dalla ultima delle (8) si ha che la curva d, = 0,
quando ¢ sia generico, non passa per le cospidi di ¢ e non ha sin-
golaritd su ¢ stessa. |

A oconclusione di quanto abbiamo osservato fin qui possiamo
enunciare il '

LeMMA I. — Dato un modello proiettivo di pisno triplo dira-
mato dalla p, & possibile costruire un modello proiettive prinecipale
ad esso birazionalmente equivalente

(10) P +8Ps+ Q=0

’

dove P e Q sono polinomii di ordini 2v' e 3V rispettivamente, con v
assegnato, purché sufficientemente grande.

Infatti basta sssumere il grado r del polinomio ¢ sopra con-
giderato in modo che sia A
V=y4r
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perché si abbia
| SPP=bdy — o}
SQ=4dra,—3by0,d, + 26}
dove @, b, 0, d; Sono dati dalle (8) ed anche

(11) dlog=4P '+ @

~ Di qui segnouo per le curve £ =0 e Q =0 le stesse proprieta
che abbiamo dedotto dalla analoga relazione (5) perle p =0 e ¢ =03
in particolare varrd la ‘

OSSERVAZIONE II* — La eurva P = 0 & tangente alla ¢ ovunque-
la incontra; il gruppo © di contatte fuori delle cunspidi & tale che

12) A4+ K=vVR

B chiaro poi che tutti i groppi ® sono quelli secati su @, al
variare di o, dalle curve del sistema

Y+2pa=0

fuori delle cuspidi e del gruppo 7. Possiamo quindi enunciare
anche la

OSSERVAZIONE [II* — Detto =’ il genere virtnale della ¢

(considerata virtuslmente priva di singolaritd) i gruppi © descri-
m—k

-7 .. . , )
ok di ordine v'm —£%

. . . . v’
vono al variare di ¢ una serie lineare 9,
e dimensione v'm — k — =",

§ IIL — Supponiémo ara che esista un secondo piano triplo
diramato da ¢ e sia

. a2 +3b2*4+362+d =0

un suo modello proiettivo generale.
Applicando a questo le considerazioni del precedente paragrafo
& chiaro che potremo anche in questo caso costruire un modello
proiettivo principale '
£+ Pz+Q =0

ove P, e Q, hanno gli stessi ordini 2v/ e 3v' scelti per P e @
purebd v’ sia stato scelto opportunamente alto.
Varrd anche in questo caso la relazione

dl’¢:4Pl’+Q"
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analogn alla (11) e pertanto la curva P, — 0 sara tangente alla 7
(beninteso fuori delle cmspidi) in tutti i punti di un gruppe 6,

tale che sia A
O 4+ K=VvER

Di gui e dalla (12) dednciamo che i gruppi 0 e ¢, sono equi-
valeuti e pertanto appartengono alla stessa serie completa |g,, .. _ ;]
che possinmo sempre sapporre non speciale e guindi di dimensione

mv' — k — 7, indicando con = il genere effettivo di .
V—k—n
v—k

. . . ., m
Ma abbiumo visto che & deserive una serie g, : una

gerie analoga descrive ®, e pertanto, quando sia
2(mv —k—r)Z>mV —kbk—mx

tali due serie avranno un gruppo comune. Possiamo pertanto enun-
ciare il : :

LEMMA [I, — Dati due qualanque piani tripli diramati da ¢
& sempre possibile costruire dne loro modelli proiettivi prineipsli
D 24+ 3P24+Q=0
(I1) 2 4+3P24+Q =0

tali che le curve P ==0 e P, = 0 hanno lo stesso ordine e toceano ¢
(fuori delle cuspidi) nello stesso groppo di punti.

Pertanto per dimostrare che due qualunque piani tripli dira-
wmati da ¢ sono birazioualmeute} eqﬁivalenti basterd stabilire il fattq
per due loro modelli principali (I) e (IL\, Osserviamo ora che nelle
ipotesi poste, al fascio di curve determinate dalle P =10 e P,=0
appartiene una ourva spezzata nella ¢ ed in una n = 0 residua. Si
pud pertanto scrivere

(13) P=1\P +uyp

Sussiste pure la relazione analoga

(14) Q=1pQ + ¢

Ma, come & noto, la enrva di diramazione ¢ & proiezione da
Zsw della curve spaziale di contatto della superficie (I) con le rette
parallele all’asse delle 2, Tale curva spaziale ¢* ammette la rappre-
sentazione monoidale .

p=0; 2Pec+Q=0
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Per la superficie {2) la eurva aualoga ¢* ammette la rappre-
sentazione

p=0; 2P 2+ Q =0

e dalle relazioni (13) e (14) si deduce immediatamente che la ¢* &
trasformata dalla p* mediante la omologia avente centro in Zu

=z Y=y 2=pz/
Operiamo ora questa omologia sul modello (I1); otterremo un
modello

ar’) (#) + 37 P, ”, +@ lr=0

che & tangente al ¢ilindro ¢ — 0 lungo la curva p*

Il nostro scopo sara raggiunto se dimostreremo che sono bira-
zionalmente equivalenti i modelli (I) e ({I’'). Dieiamo ora F Ia
superficie rappresentata dalla equazione (I) e F,” quella rappresen-
tata dalla (II') ed osserviamo che tutte le superficie appartenenti
al fascio definito de queste sono tangeuti al eilindro ¢ =0 Jungo
la curva ¢*. Pertanto ogni piauno triplo che 8i oftiene proiettande
da Zx una superficie di tale fascio sal piano Z = 0 ammette ana
curva di diramazione che 8i compone_della curva ¢ =0 jfissa & di
una curva 8 — 0 variabile al variare della snperficie nel fasocio, la
quale 8i riduce ad una parte doppia (non diramaunte) quando la
superfleie coincide con F oppure con F,.

Osserviamo ora che Ba ogni retta p del piano 2 =0 un tale
piano triplo determina una fanzione algebriea a tre valori di una
sola variabile (retta tripla), avente come gruppo di diramazione
le intersezioni di » con la ceurva di diramazione.

Dimostreremo che e rett¢ triple definite dalle dne superﬂc:e
F ed F, su una retta generica del piano 2 — 0 sono birazionalmente
equivelenti, eon che rlsulteranno birazionalmente equivalenti anche
le due smperficie.

Infatti fissiamo nel piano z2=0 un generico fascio di rette,
avente il centro in un punto @ che per semplicitd possiamo sasu-
mere nel punto Y., sapposto in funzione generiea rispetto alla
curva ¢, Allors su ogni retta » = x, la curva

P(z,y)=0
determina un gruppo di m punti y,, ¥,, ..., ¥, solugioni della

? (mo: 9) =qQ
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Fissiamo ore nel piano =, della variabile complessa y con nna
legge qualunque un sistema T di cappi v, ... yn i quali, per ogni
®, vadano a circondare i punti y, y, ... y= partendo dal punto y = oc.

B cbiaro che i nostri due piani tripli diramati dalla p deter-
minano sulla retta » = », due funzioni algebriche della sola varia-
bile », che diramano nei punti ¥, ¢, ...y Ym- ‘

Fissiamo ora nel punto y = oo i nomi delle determinazioni di
queste funzioni; & noto che esse risultano birazionalmente identiche
ge 8i possono scegliere i nomi in y=oc in*'modo tale che ogni

- oappio del sistema I' operi lo stesso scambio snlle determinazioni
delle due funzioni. ,

Ora se questo avviene per un valore di x, avviene per tutti,
ciod in tutto il piano. -

Faociamo infatti variare per continuitd il parametro z; in modo
che deseriva, nel piano =, della variabile complessa x, nun sistema
fondamentale di cammini chiusi circondanti le diramazioni della
fanzione algebrica y (x) definita dalla equazione ¢ (z, ¥)=0.

Cost i punti y,:y, ... Yu descrivono la treccia caratteristica
della eurva 9 (7); dalle oni proprietd topologiche ‘dipende il variare
degli soambi operati salle funzioni z(y) dai cappi y,...vm.

Poiche la treccia- caratteristica & s stessa (in quanto esse &
rappresentativa della ¢) le funzioni stesse diramano quindi ugusl-
mente in tutto il piano,

§ IV, — Consideriamo ora una superficie generica appartenents
al fagoio definito dalle due superfici F=0 ed F,/ =0. Chiamiamo «

(') Per quanto riguarda il concetto di treccia caratteristica (o fascio
caratteristico) di una curva algebrica e le sue applicazioni alls teoria
delle funzioni algebriche di dus variabil}, si veda per es.:

0. CmisiNy, Una suggestiva rappresentazione reale per le curve alge-
briche piane, « Rend. Ist. Lomb.», | 1933).

— La rappresentazione torica di una curpva algebrica nell’intorno
d¢ un punito singolare, « Rend, Ist. Lomb. », (1936).

~ Un teorema di esistenza dei piani multipli, «Rend. Lincei», (1934).

. — Sulla eurva di diramaszione dei piani multipli, «Rend. Lincei»,
(1936).

— Un piu gemerale teoremn di esistenza dei piani muliipii, « Rend.
Lincei», (1938).

C. F. MANARA, Esistenza topologica di diramazioni negatwe per le
eurve doppie, « Rend. Lincein», (1947).

MobesTo DEDS, Algebra delle treccie caratteristiche ecc., «Rend. Ist.
Lomb.», (1950).
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il parametro del fascio e poniamo che ¥ ed F’ corrispondenoc ai
valori @« = 0 ed & = 1 del parametro o, Fissato un valore generico
z = r, ciod una retta p generica del fascio avente centro Yw,
chiaro che F, definisce su p una retta tripla variabile con conti-
nuitd in fuozione di ; stesso, c¢iod una funzione algebrica 24 (y) s
tre valori della sola variabile y, a punti di diramazione isolati.
Precisamente il gruppo A dei punti di diramazione di zx (y) & dato
dal groppo di m punti &, ... %, intersezioni di p con ¢, non varia-
bili in fuuzione di «, e da altri punti ¢, ... 8"; variabili in fanzione
di a ohe, per i valori « =— 0 ed « =1 confluiscono a coppie in certi
gruppi di punti &y, 8, ..., & us &y &gy ...y 8 rispettivamente.

Come & noto (3) i valori della funzione 2a (y) si ottengono ra-
zionalmente da gquelli di ans fenzione W a sei valori il cui grappo
di monodromia & isomorfo & quelio di z; la fanzione W & notoria-
mente radice dells risolvente di Galois della funzione z.

Ci occuperemo di questa seconda funzione, 1a quale si coatraisce
come segue:

Si definisce anzitutto una funzione a due valori della y dira-
mats nel gruppo A

v° =4 Py® + Qu*
che determina gquindi, nel pianc y, # ana eurva iperellittica 24 sulla
quale le rette y = cost. secano la g,' costitnita dalle dette coppie
di valori della ».

Indi si deterwina sulla £, auva fanzione irriducibile a tre va-
lori a grappo ciclico

. ’ W; —_ Qa + 2
la qnale, poiché i punti di diramazione di z sono isolati, & priva
. di punti di diramazione salla riemanniana della curva 2, e per-
tanto deve diramare soltanto lungo i cicli riemanniani delia &
stessa.

Come & chiaro, al tendere di o ai diversi valori 0 oppure 1 la
curva iperellittica R« tendera a due diverse cnrve w;, w, rispetti-
vamente, aventi lo stesse gruppo di diramazione &, ... 8., e percid
blmzxona.lmente equivalenti.

Oonsegnentemente la funzione W tenderi e dne fanzioni w,
e w, & grappo ciclico sulla w, e sulla w, rispettivamente, le quali,
per le ipotesi poste, non hanno punti di diramaziopne isolati e
quindi diramano soltanto laungo eicli riemanniani, :

(®) C. TiBILETTI, Sulle eurve triple prive di punti di dtramanone,
aRend. Ist. Lomb‘» Vol. 79 (1945).
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Per comoditd potremo fissare noa nuova curva iperellittica w
avente lo stesso gruppo di diramazione di v, ed o, e quindi bira-
zionglmente equivalente ad esse, Potremo allors vedere ambedae
le funzioni w, e w, sulla riemanniana della « e, come & noto (°)
avremo dimostrato che esse sono birazionalmente equivalenti se
avremo dimostrato che ammettono la stessa sostitnzione del gruppo
ciolico per lo stesso cicle riemanniano di .

. A tal fine osserviamo cbe tra i cicli riemanniani @i £ aleuni
degenerano sia quando x tende al valore 0 che quando tende ad 1
valori che corrispondono alle curve limiti v, ed w, mentre altri
tendono ai cicli di queste nltime curve; e precisamente questi nltimi
8i costruiscono in base ai punti di diramazione ¢, ...5, flssi al
variare di «. ,

Ora b facile verificare che due cicli riemanniani di o, ed w,
ohe sono limiti dello stesso ciclo di @z hanno su » immagini che
differiscono tra loro soltanto per cammini nulli (di o stessa) cio®
sono equivalenti,

Ma variando « per continnitd non pnd variare la sostituzione
della funzione Wy operata da un dato cielo di R, e, se gquesto al
limite non degenera, tale gostituzione & la stessa per i valori della
w, (e della w,) sul corrispondente cielo di w, (o di.u,).

Osserviamo ora che le funzioni w, ¢ w, non bhanno punti di
diramazione sa w, ed w, e quindi nemmeno su w. Pertanto ecicli
eguivalenti possono essere ricondotti a coincidere per continumitd
senza che varii la corrispondente sostituzione dam.essi operata su
w, & w,. Ne oconsegue che queste due funzioni hanno le stesse
sostituzioni sngli stessi eieli di « e pertanto lo stesso grappo di
monodromia. Dunque le corrispondenti rette triple sono birazio-
nalmente eqaivalenti.

Possiamo quindi coucludere enuneiando il

TEOREMA, — B unico il piano triplo diramato da una curva
¢ irriduoibile generica del eistema continue di curve di dirama-
zione aventi lo stesso ordine e le stesse singolarita.

Milano, Aprile 1951,

() C. TiBLETTI, loc. cit. in (¥).






